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ΑΛΓΔΒΡΑ ΣΖ Α΄ ΛΤΚΔΗΟΤ 

ΑΠΟΛΤΣΖ ΣΗΜΖ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

ηελ νζόλε πξνβάιινληαη: 

Έλα ζύζηεκα αμόλσλ, δύν ζεκεία κε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπο πάλσ ζηνλ άμνλα ρ΄ρ. Ζ 

απόζηαζε ησλ δύν ζεκείσλ εκθαλίδεηαη πάλσ από ην ηκήκα πνπ ελώλεη ηα δύν απηά 

ζεκεία. Απηή αθξηβώο ε απόζηαζε εθθξάδεη θάπνηα απόιπηε ηηκή.   

 
Ο ζηόρνο καο είλαη λα ρξεζηκνπνηήζνπκε ηελ απόζηαζε απηή γηα λα ιύζνπκε 

εμηζώζεηο ή αληζώζεηο πνπ πεξηέρνπλ απόιπηεο ηηκέο κε γεσκεηξηθό ηξόπν. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Να εκθαλίζεηε ηνλ θύθιν c θαη ην ζεκείν Υ΄. Να ζύξεηε ην θέληξν ηνπ 

θύθινπ ζηελ αξρή ησλ αμόλσλ. Να πεξηγξάςεηε κία κέζνδν κε ηελ νπνία 

κπνξνύκε λα ιύλνπκε εμηζώζεηο ηεο κνξθήο ρ =ζ κε ηελ βνήζεηα ηεο 

θαηαζθεπήο. 

 

 

 

 

 

 

 

2) Να πεξηγξάςεηε κία κέζνδν κε ηελ νπνία κπνξνύκε λα ιύλνπκε εμηζώζεηο ηεο 

κνξθήο ρ-θ =ζ κε ηελ βνήζεηα ηεο θαηαζθεπήο. 

 

 

 

 

 

 

 

3) Να απνθξύςεηε ηνλ θύθιν c θαη ην ζεκείν Υ΄. Να εκθαλίζεηε ην ζεκείν Β 

θαη ηελ κέηξεζή ηνπ θαη ην ηκήκα β. Να πεξηγξάςεηε κία κέζνδν κε ηελ νπνία 

κπνξνύκε λα ιύζνπκε ηελ εμίζσζε ρ+8 + ρ-1 =9 κε ηελ βνήζεηα ηεο 

θαηαζθεπήο. 

 

 

 

 

 

 

 

4) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε ρ+6 + ρ =2 . Ση παξαηεξείηε;  
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Ζ ΔΤΘΔΗΑ τ=α.x+β 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

ηελ νζόλε πξνβάιιεηαη κία επζεία, 2 κεηαβνιείο α, β, ηα ζεκεία ηνκήο Α, Β ηεο 

επζείαο κε ηνπο άμνλεο, θαζώο θαη ε γσλία σ ηεο επζείαο κε ηνπο άμνλεο. Δπηπιένλ 

εκθαλίδνληαη θαη δύν ειεύζεξα ζεκεία Κ, Λ. Ο ζηόρνο καο είλαη λα κειεηήζνπκε ηηο 

ζρέζεηο πνπ ζπλδένπλ ηηο δηάθνξεο παξακέηξνπο ηεο επζείαο όπσο ηνλ ζπληειεζηή 

δηεύζπλζεο, ηα ζεκεία ηνκήο κε ηνπο άμνλεο θ.ι.π. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Να κεηαβάιιεηαη ηηο ηηκέο ηνπ κεηαβνιέα α. Ση παξαηεξείηε;  

 

 

 

 

 

 

 

2) Να κεηαβάιεηε ηηο ηηκέο ηνπ κεηαβνιέα β. Ση παξαηεξείηε; 

 

 

 

 

 

 

 

3) Να εληνπίζεηε ηη κεηξά ν βνεζεηηθόο αξηζκόο ι θαη ηη ζρέζε έρεη κε ηελ 

επζεία. Να θαηαζθεπάζεηε κία επζεία ε νπνία λα ζρεκαηίδεη γσλία 35
0
 κε ηνλ 

άμνλα ρ΄ρ. Πνηνο είλαη ν ζπληειεζηήο δηεύζπλζεο; Πόζεο ηέηνηεο επζείεο 

κπνξείηε λα θαηαζθεπάζεηε; 

 

 

 

 

 

 

 

4) Να θαηαζθεπάζεηε κία επζεία ε νπνία λα πεξλά από ηα ζεκεία Κ, Λ. Πνηα 

είλαη ε επζεία; Να αιιάμεηε ηηο ζέζεηο ησλ Κ , Λ θαη λα επαλαιάβεηε αξθεηέο 

θνξέο ηελ κεηαθίλεζε ηεο επζείαο. Πνηα ζρέζε έρεη ν αξηζκόο α κε ηνπο 

ζπληειεζηέο ηεο επζείαο; 
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ΠΑΡΑΛΛΖΛΔ ΚΑΗ ΚΑΘΔΣΔ ΔΤΘΔΗΔ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

ηελ νζόλε πξνβάιινληαη δύν επζείεο θαη νη κεηαβνιείο κε ηνπο νπνίνπο κπνξνύκε 

λα κεηαβάινπκε ηηο παξακέηξνπο ησλ επζεηώλ. Δπηπιένλ πξνβάιινληαη νξηζκελα 

ζεκεία ηνκήο ησλ επζεηώλ κε ηνπο άμνλεο.  

ηα βνεζεηηθά αληηθείκελα ππάξρνπλ, κε απόθξπςε, νη γσλίεο πνπ ζρεκαηίδνπλ νη 

επζείεο κε ηνλ άμνλα ρ΄ρ, θαζώο θαη ε γσλία κεηαμύ ησλ δύν επζεηώλ. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Να εκθαλίζεηε ηηο γσλίεο θ, σ. Να κεηαβάιιεηε ηηο παξακέηξνπο ησλ δύν 

επζεηώλ κέρξηο όηνπ λα γίλνπλ παξάιιειεο. Ση ζρέζε έρνπλ νη ζπληειεζηέο 

δηεύζπλζεο ησλ επζεηώλ. Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

 

 

 

 

 

 

2) Να κεηαβάιιεηε ηηο παξακέηξνπο ησλ δύν επζεηώλ κέρξηο όηνπ λα γίλνπλ 

θάζεηεο. Ση ζρέζε έρνπλ νη ζπληειεζηέο δηεύζπλζεο ησλ επζεηώλ. Να 

πεηξακαηηζηείηε θαη κε άιιεο ζέζεηο. Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο κε 

βάζε ην ζρήκα. 

 

 

 

 

 

 

 

3) Να επηιέμεηε θαηάιιειεο ηηκέο γηα ηηο παξακέηξνπο ησλ επζεηώλ ώζηε απηέο 

λα είλαη παξάιιειεο θαη λα απέρνπλ απόζηαζε 4. 
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ΔΤΘΔΗΑ ασ+βτ=γ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

ηελ νζόλε πξνβάιινληαη ηξεηο κεηαβνιείο α, β, γ θαη κία επζεία αρ+βς=γ. 

Δπηπιένλ εκθαλίδεηαη ε θιίζε m ηεο επζείαο, δειαδή ε εθαπηνκέλε ηεο γσλίαο πνπ 

ζρεκαηίδεη ε επζεία κε ηνλ άμνλα ρ΄ρ. 

Ο ζηόρνο καο είλαη λα δηεξεπλήζνπκε ηνλ ηξόπν κε ηνλ νπνίν κεηαβάιιεηαη ε επζεία 

θαη ε θιίζε ηεο θαζώο κεηαβάιινληαη νη παξάκεηξνη α, β, γ. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Να κεηαβάιεηε ηηο ηηκέο ηνπ κεηαβνιέα α. Πσο κεηαβάιιεηε ε επζεία;  

 

 

 

 

 

2) Να κεηαβάιιεηε ηηο ηηκέο ηνπ κεηαβνιέα β. ε ηη δηαθέξεη ν ηξόπνο 

κεηαβνιήο ηεο επζείαο από απηόλ πνπ παξαηεξήζαηε ζην πξνεγνύκελν 

εξώηεκα; 

 

 

 

 

 

 

3) Να παξαηεξήζεηε ηηο ηηκέο ησλ α θαη β θαζώο κεηαβάιιεηε ε επζεία. Πνηα 

ζρέζε ζπλδέεη ηηο ηηκέο απηέο κε ηελ θιίζε ηεο επζείαο; 

 

 

 

 

 

 

4) Πόηε ε επζεία γίλεηαη παξάιιειε ζηνλ άμνλα ρ΄ ρ θαη πόηε θάζεηε;  

 

 

 

 

 

5) Πόηε δελ νξίδεηαη επζεία; 

 

 

 

 

6) Να ζπλνςίζεηε ηα ζπκπεξάζκαηά ζαο από ηελ παξαπάλσ δηεξεύλεζε θαη λα 

δηαηππώζεηε πξνηάζεηο ζε απζηεξά καζεκαηηθή νξνινγία. 
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ΤΣΖΜΑΣΑ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

ηελ νζόλε πξνβάιινληαη 6 κεηαβνιείο θαη 2 επζείεο. 

Δπηπιένλ εκθαλίδεηαη ην ζεκείν ηνκήο ησλ δύν επζεηώλ, έλα ειεύζεξν ζεκείν Α θαη 

πέληε παξαζηάζεηο, ε D, ε Dx , ε Dy, ε Dx/D θαη ε Dy/D. 

Ο ζηόρνο καο είλαη λα βξνύκε έλαλ ηξόπν ώζηε λα ιύλνπκε έλα γξακκηθό ζύζηεκα 

2×2 κε έλαλ ζύληνκν ηξόπν πνπ λα είλαη όκσο έγθπξνο από καζεκαηηθή άπνςε. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

 

1) Να κεηαβάιεηε ηηο ηηκέο ζηνπο κεηαβνιείο ηεο επζείαο (ε) πνπ είλαη κπιε. Πσο 

κεηαβάιιεηε ε επζεία; 

 

 

 

 

 

 

 

2) Πνηεο είλαη νη εμηζώζεηο ησλ δύν επζεηώλ. Ση παξηζηάλεη ην ζεκείν ηνκήο 

ηνπο; Πσο κπνξνύκε λα ιύζνπκε έλα ζύζηεκα κε ηελ βνήζεηα ησλ 

κεηαβνιέσλ; Ση ζρέζε έρνπλ νη ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ ηνκήο κε ηηο 

πνζόηεηεο Dx/D θαη Dy/D;. 

 

 

 

 

 

 

 

3) Να ζύξεηε ηνπο κεηαβνιείο ώζηε νη δύν επζείεο λα γίλνπλ παξάιιειεο. Να 

εμεγήζεηε ην κήλπκα πνπ εκθαλίδεηε ζηελ νζόλε γηα ηηο πνζόηεηεο Dx/D θαη 

ε Dy/D. 

 

 

 

 

 

 

 

4) Να θαηαζθεπάζεηε έλα ζύζηεκα πνπ λα έρεη γηα ιύζε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ 

ζεκείνπ Α. 
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Ζ ΤΠΔΡΒΟΛΖ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

 

 

ηελ νζόλε πξνβάιιεηαη έλα δπλακηθό νξζνγώλην παξαιιειόγξακκν ην νπνίν 

κεηαβάιιεηαη όηαλ ζύξνπκε ηελ θνξπθή ηνπ Γ. Δπηπιένλ εκθαλίδεηαη έλαο 

κεηαβνιέαο α. ηα βνεζεηηθά αληηθείκελα ππάξρεη ε κέηξεζε ηνπ εκβαδνύ ηνπ 

ηεηξαπιεύξνπ θαη κία ζπλάξηεζε ηελ νπνία κπνξείηε λα επαλαπξνζδηνξίζεηε 

αλάινγα κε ηηο εξσηήζεηο πνπ αθνινπζνύλ. 

 
 

Να απαληήζεηε ζηα παξαθάησ εξσηήκαηα. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Να ζύξεηε ην θόθθηλν ζεκείν Γ. Πσο κεηαβάιιεηαη ην νξζνγώλην. Πνηα πνζά 

παξακέλνπλ ζηαζεξά θαη πνηα κεηαβάιινληαη. 

 

 

 

 

 

 

2) Να εκθαλίζεηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ . Να ζύξεηε ην ζεκείν Γ ώζηε 

νη ζπληεηαγκέλεο ηνπ  λα γίλνπλ αθέξαηεο. Πνηα ζρέζε έρνπλ νη 

ζπληεηαγκέλεο κε ην εκβαδόλ; Να επηιέμεηε θαη άιιεο ζέζεηο ηνπ Γ ώζηε λα 

εληζρύζεηε ηελ εηθαζία ζαο γηα ηελ ζρέζε ησλ ζπληεηαγκέλσλ ηνπ  κε ην 

εκβαδόλ ηνπ νξζνγσλίνπ. 

 

 

 

 

 

 

3) Να εκθαλίζεηε ην ίρλνο ηνπ ζεκείνπ  θαη λα ζύξεηε ην ζεκείν Γ. Ση κνξθή 

έρεη ε θακπύιε; Πνηα ζπλάξηεζε έρεη απηήο ηεο κνξθήο ηελ γξαθηθή 

παξάζηαζε; 

 

 

 

 

 

 

4) Υξεζηκνπνηώληαο ηελ βνεζεηηθή ζπλάξηεζε f(x) θαη ηελ παξάκεηξν α λα 

θαηαζθεπάζεηε κία ζπλάξηεζε ηεο νπνίαο ε γξαθηθή παξάζηαζε λα πεξλά 

από ηα ίρλε ησλ ζεκείσλ ηνπ  .  

 

 

 

 

 

 

5) Να κεηαβάιεηε ηηο ηηκέο ηνπ α ώζηε λα γίλνπλ αξλεηηθέο. Να πεηξακαηηζηείηε 

κε δηάθνξεο κνξθέο ηεο ζπλάξηεζεο f πνπ έρνπλ γξαθηθή παξάζηαζε 

παξόκνηεο θακπύιεο κε απηέο ηνπ εξσηήκαηνο 3 
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ΣΟ ΣΡΗΩΝΤΜΟ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

ηελ νζόλε πξνβάιινληαη: 

Ζ γξαθηθή παξάζηαζε ελόο ηξησλύκνπ t θαη ηξεηο κεηαβνιείο α, θ, ι. Δπηπιένλ 

εκθαλίδνληαη δύν θνπκπηά εκθάληζεο θαη απόθξπςεο, κε ηίηινπο ΟΡΗΕΟΝΣΗΑ 

ΜΔΣΑΦΟΡΑ θαη ΚΑΣΑΚΟΡΤΦΖ ΜΔΣΑΦΟΡΑ.  

Ο ζηόρνο ηεο δξαζηεξηόηεηαο είλαη λα δηεξεπλήζνπκε ηηο κεηαβνιέο ηνπ ηύπνπ ηνπ 

ηξησλύκνπ όηαλ ε γξαθηθή ηνπ παξάζηαζε κεηαθέξεηαη νξηδόληηα (δεμηά-αξηζηεξά) ή 

θαηαθόξπθα (πάλσ - θάησ) 

 
 

Να κεηαθέξεηε κε ηνλ θέξζνξα ηελ γξαθηθή παξάζηαζε πξνο ηα δεμηά θαη ζηελ 

ζπλέρεηα πξνο ηα πάλσ. 

Να απαληήζεηε ζηα παξαθάησ εξσηήκαηα 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1. Ση κεηαζρεκαηηζκό παξαηεξείηε ζηνλ ηύπν ηνπ ηξησλύκνπ όηαλ ε γξαθηθή 

ηνπ παξάζηαζε κεηαθέξεηαη δεμηά σο πξνο ηνλ άμνλα ς΄ς; 

 

 

 

 

 

 

2. Ση κεηαζρεκαηηζκό παξαηεξείηε ζηνλ ηύπν ηνπ ηξησλύκνπ όηαλ ε γξαθηθή 

ηνπ παξάζηαζε κεηαθέξεηαη πάλσ σο πξνο ηνλ άμνλα ρ΄ρ; 

 

 

 

 

 

 

 

3. Να κειεηήζεηε ηνπο κεηαζρεκαηηζκνύο ηνπ ηύπνπ ηνπ ηξησλύκνπ όηαλ ε 

γξαθηθή ηνπ παξάζηαζε κεηαθέξεηαη αξηζηεξά ηνπ ς΄ς ή θάησ ηνπ ρ΄ρ.  

 

 

 

 

 

 

4. Να δηαγξάςεηε (ή λα απνθξύςεηε) ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηνπ ηξησλύκνπ t 

θαη λα εκθαλίζεηε ηελ γξαθηθή παξάζηαζε δύν άιισλ ζπλαξηήζεσλ κε ην 

θνπκπί ‘ΟΡΗΕΟΝΣΗΑ ΜΔΣΑΦΟΡΑ’. Να κεηαβάιιεηε ηηο παξακέηξνπο α θαη 

θ. Πνηα είλαη ε ζρέζε ησλ δύν γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ;  

 

 

 

 

 

5. Να εκθαλίζεηε ηελ γξαθηθή παξάζηαζε κίαο επηπιένλ ζπλάξηεζεο κε ην 

θνπκπί ‘ΚΑΣΑΚΟΡΤΦΖ ΜΔΣΑΦΟΡΑ’. Να κεηαβάιιεηε ηελ παξάκεηξν ι. 

Πνηα είλαη ε ζρέζε ηεο λέαο γξαθηθήο παξάζηαζεο κε ηηο πξνεγνύκελεο;  
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6. Να θαηαζθεπάζεηε κε ηελ βνήζεηα ησλ κεηαβνιέσλ ηελ γξαθηθή παξάζηαζε 

ηνπ ηξησλύκνπ 2x
2
-12x+10. Πσο κπνξνύκε λα βξίζθνπκε ηηο ηηκέο ησλ 

παξακέηξσλ α, θ, ι όηαλ καο δίλνπλ ηνπο ζπληειεζηέο α, β, γ ζην ηξηώλπκν  

αx
2
+βx+γ; 

 

 

 

 

 

7. Να ζπλνςίζεηε ηα ζπκπεξάζκαηά ζαο ζε απζηεξά καζεκαηηθή νξνινγία. 

πγθεθξηκέλα λα θαηαζθεπάζεηε ηύπνπο νη νπνίνη ζα ζπλδένπλ ηηο 

παξακέηξνπο θ, ι κε ηνπο ζπληειεζηέο α, β, γ ηνπ ηξησλύκνπ αx
2
+βx+γ.   
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ΓΔΩΜΔΣΡΗΑ ΣΖ Α΄ ΛΤΚΔΗΟΤ 

ΓΩΝΗΔ ΣΡΗΓΩΝΟΤ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

 

ηελ νζόλε πξνβάιιεηαη έλα ηξίγσλν ΑΒΓ θαη νη κεηξήζεηο ησλ γσληώλ ηνπ. 

Γύν θνπκπηά, ην ‘ΖΜΔΗΟ ’ θαη νη ‘ΔΞΩΣΔΡΗΚΔ ΓΩΝΗΔ’ εκθαλίδνπλ θαη 

απνθξύπηνπλ κεξηθά γεσκεηξηθά αληηθείκελα. 

  
 

Ο ζηόρνο καο είλαη λα κειεηήζνπκε θαη λα απνδείμνπκε ηελ ζρέζε πνπ ππάξρεη 

κεηαμύ ησλ γσληώλ ηνπ ηξηγώλνπ (εζσηεξηθώλ θαη εμσηεξηθώλ). 

Να απαληήζεηε ζηα παξαθάησ εξσηήκαηα. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Να ζύξεηε ηελ θνξπθή Α θαη λα πξνζζέζεηε ηα κέηξα ησλ γσληώλ. Ση 

παξαηεξείηε; Να εκθαλίζεηε ην ζεκείν  θαη επαλαιάβεηε ην ζύξζηκν ηεο 

θνξπθήο Α. Ση παξαηεξείηε σο πξνο ην άζξνηζκα ησλ γσληώλ; 

 

 

 

 

 

 

 

2) Να κεηαθηλήζεηε ηηο θνξπθέο Β θαη Γ ώζηε λα ζπκπέζνπλ κε ηελ θνξπθή Α. 

Πνηα είλαη ηώξα ε ζέζε ησλ κε θνηλώλ πιεπξώλ ησλ γσληώλ απηώλ σο πξνο 

ηελ ΒΓ. Να θέξεηε από ην ζεκείν Α κία παξάιιειε πξνο ηελ ΒΓ. Ση 

παξαηεξείηε; 

 

 

 

 

 

 

 

3) Πσο κπνξνύκε λα απνδείμνπκε όηη ην άζξνηζκα ησλ γσληώλ ηνπ ηξηγώλνπ 

είλαη ίζν κε 180
0
; 

 

 

 

 

 

 

 

4) Να επαλαθέξεηε ηηο θνξπθέο Β θαη Γ ζηελ αξρηθή ηνπο ζέζε. Να εκθαλίζεηε 

ηηο εμσηεξηθέο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ. Να ζπγθξίλεηαη ηελ θ κε ην άζξνηζκα 

ησλ γσληώλ Α θαη Γ. Ση παξαηεξείηε; Πσο κπνξείηε λα δηθαηνινγήζεηε ηελ 

ζρέζε απηή; 
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5) Να ζπγθξίλεηαη ηελ γσλία ζ κε ην άζξνηζκα ησλ γσληώλ Α θαη Β. Ση 

παξαηεξείηε; Πσο κπνξείηε λα δηθαηνινγήζεηε ηελ ζρέζε απηή; 

      Να δηαηππώζεηε έλαλ θαλόλα. 

 

 

 

 

 

 

6) Να δηαγξάςεηε ην ηξίγσλν θαη λα θαηαζθεπάζεηε έλα ηεηξάπιεπξν κε ην 

αληίζηνηρν εξγαιείν πνπ δηαζέηεη ην ινγηζκηθό. Να κεηξήζεηε ηηο γσλίεο ηνπ 

θαη λα ηηο πξνζζέζεηε. Ση παξαηεξείηε σο πξνο ην άζξνηζκα ησλ γσληώλ 

απηώλ; 

      Να δηαηππώζεηε έλαλ θαλόλα. 

 

 

 

 

 

7) Να θαηαζθεπάζεηε ηηο εμσηεξηθέο γσλίεο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ, λα ππνινγίζεηε 

ην άζξνηζκα θαη λα κεηαβάιεηε ην ηεηξάπιεπξν. Ση παξαηεξείηε σο πξνο ην 

άζξνηζκα; Να εμεηάζεηε αλ ηζρύεη ην ίδην ζε νπνηνδήπνηε πνιύγσλν.  
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ΚΔΝΣΡΟ ΒΑΡΟΤ ΣΡΗΓΩΝΟΤ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

 

ηελ νζόλε πξνβάιιεηαη έλα ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ Μ, Ν.  

Σν θνπκπί ‘ΓΗΑΜΔΟΗ’ εκθαλίδεη θαη απνθξύπηεη ηηο δηακέζνπο.  

Σν θνπκπί ‘ΣΜΖΜΑΣΑ’ εκθαλίδεη θαη απνθξύπηεη ηκήκαηα πάλσ ζηελ δηάκεζν 

ΑΜ.  

Σν θνπκπί ‘ΠΡΟΔΚΣΑΖ’ εκθαλίδεη θαη απνθξύπηεη βνεζεηηθέο επζείεο. 

Ο ζηόρνο καο είλαη λα κειεηήζνπκε ηηο ηδηόηεηεο ηνπ ζεκείνπ ηνκήο ησλ δηακέζσλ 

ηνπ ηξηγώλνπ. 

 
 

 

Να απαληήζεηε ζηα παξαθάησ εξσηήκαηα. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Να εκθαλίζεηε ηηο δηακέζνπο ηνπ ηξηγώλνπ. Να ζύξεηε ηελ θνξπθή Α. Ση 

παξαηεξείηε;  

 

 

 

 

 

 

2) Να εκθαλίζεηε ηα ηκήκαηα ΑΚ θαη ΚΜ κε ην θνπκπί ΄ΣΜΖΜΑΣΑ’. Να 

κεηαβάιιεηε ηελ θνξπθή Α θαη λα ζπγθξίλεηε ηα κήθε ηνπο. Ση παξαηεξείηε; 

 

 

 

 

 

 

3) Να απνθξύςεηε ηηο δηακέζνπο  θαη λα εκθαλίζεηε ηα ηκήκαηα πνπ απνθξύπηεη 

ην θνπκπί ‘ΠΡΟΔΚΣΑΖ’. Να ζύξεηε ην ζεκείν Π ώζηε λα ζπκπέζεη κε ην 

ζεκείν Κ. Τπάξρεη ζην ζρήκα θάπνην ηεηξάπιεπξν πνπ θαίλεηαη λα είλαη 

παξαιιειόγξακκν; Να δηθαηνινγήζεηε κε καζεκαηηθό ηξόπν ηελ 

παξαηήξεζή ζαο. 

 

 

 

 

 

 

4) Υξεζηκνπνηήζηε ηηο ηδηόηεηεο ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ γηα λα δηθαηνινγήζεηε 

ην γεγνλόο όηη ΠΡ=2ΠΜ. Με βάζε ηα πξνεγνύκελα λα πεξηγξάςεηε κία 

απόδεημε ηεο ηδηόηεηαο πνπ έρεηε εληνπίζεη ζηελ εξώηεζε 2. 

 

 

 

 

 

 

5) Να πεξηγξάςεηε έλαλ ηξόπν κε ηνλ νπνίν ζα κπνξνύκε λα θαηαζθεπάζνπκε 

ην θέληξν βάξνπο ελόο ηξηγώλνπ θέξνληαο κόλν κηα από ηηο δηακέζνπο. 
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ΔΦΑΠΣΟΜΔΝΔ Δ ΚΤΚΛΟ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

 

ηελ νζόλε πξνβάιιεηαη έλαο θύθινο, έλα ζεκείν Ο εθηόο θύθινπ θαη ηξία ζεκεία , 

Α, Β πάλσ ζηνλ θύθιν.  

 

 
 

Να απαληήζεηε ζηα παξαθάησ εξσηήκαηα. 

ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Να εκθαλίζεηε ην ηκήκα ΟΑ, ηελ αθηίλα ξ θαη ηελ γσλία ζ. Να κεηαθέξεηε ην 

ζεκείν Ο ζε δηάθνξεο ζέζεηο. Να αιιάμεηε ηελ αθηίλα ηνπ θύθινπ ζύξνληαο 

ην ζεκείν . Πνηα θαίλεηαη λα είλαη ε ζέζε ηνπ ηκήκαηνο ΟΑ σο πξν ηνλ 

θύθιν; Να εκθαλίζεηε ηελ γσλία ζ. Να δηθαηνινγήζεηε ηελ ζέζε ηνπ 

ηκήκαηνο ΟΑ σο πξνο ηνλ θύθιν κε βάζε ηελ κέηξεζε ηεο γσλίαο. 

 

 

 

 

 

 

 



Μαζεκαηηθά κε ην Geogebra - Α΄ Λπθείνπ  Σεηξάδην Μαζεηή 

28 

 

 

2) Να εκθαλίζεηε ην ηκήκα ΟΒ λα ζύξεηε ην ζεκείν Ο. Να εμεγήζεηε γηαηί ην 

ηκήκα ΟΒ είλαη εθαπηόκελν κε βάζε ηηο κεηξήζεηο. 

 

 

 

 

 

 

 

3) Να εκθαλίζεηε ηα ηκήκαηα Α, Β θαη ΑΒ. Αθόκε λα εκθαλίζεηε ηηο γσλίεο 

θ θαη ρ. Να ζύξεηε ην ζεκείν Ο. Πνηα ζρέζε ζπλδέεη ηηο δύν γσλίεο; 

 

 

 

 

 

4) Να εκθαλίζεηε ην ηκήκα ΟΚ θαη ηελ γσλία σ. Να κεηξήζεηε ηελ γσλία σ. Να 

ζύξεηε ην ζεκείν Ο θαη ην ζεκείν . Πνηα ζρέζε ζπλδέεη ηελ γσλία σ κε ηελ 

γσλία θ θαη πνηα κε ηελ γσλία ρ; Να δηθαηνινγήζεηε κε βάζε ην ζρήκα (όρη 

ηηο κεηξήζεηο) γηαηί σ=θ. ηελ ζπλέρεηα λα δηθαηνινγήζεηε γηαηί σ=ρ. 
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ΗΟΣΖΣΑ - ΟΜΟΗΟΣΖΣΑ ΣΡΗΓΩΝΩΝ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

 

ηελ νζόλε πξνβάιινληαη δύν ηξίγσλα ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄ θαη δύν κεηαβνιείο, από 

ηνπο νπνίνπο ν έλαο αληηζηνηρεί ζε αξηζκνύο θαη ν άιινο ζε γσλίεο.  

 

 Να κεηαβάιιεηε ην ηξίγσλν ΑΒΓ ζύξνληαο ηηο θνξπθέο ηνπ θαη λα απαληήζεηε ζηα 

παξαθάησ εξσηήκαηα. 

ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1. Πνηα ζρέζε έρνπλ νη πιεπξέο θαη πνηα νη γσλίεο ησλ δύν ηξηγώλσλ; 

 

 

 

 

 

 

 

2. Πσο έρεη πξνθύςεη ην ηξίγσλν Α΄Β΄Γ΄ από ην ΑΒΓ; Να απαληήζεηε 

αιιάδνληα ηηο ηηκέο ηεο γσλίαο σ θαη ζύξνληαο ην ζεκείν Β΄ κέρξη λα 

ηαπηηζηεί κε ην Β. 
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3. Να αιιάμεηε ηηο ηηκέο ηνπ κεηαβνιέα ι. Πνηεο κεηαβνιέο πθίζηαηαη ηώξα ην 

ηξίγσλν Α΄Β΄Γ΄; Πνηα κεγέζε παξακέλνπλ ζηαζεξά θαη πνηα κεηαβάιινληαη; 

 

 

 

 

 

 

 

4. Με πνηόλ ηξόπν νη ηηκέο ηνπ ι επεξεάδνπλ ηελ κεηαβνιή ησλ πιεπξώλ ηνπ 

Α΄Β΄Γ΄. Με ι<1 λα νξίζεηε γσλία πεξηζηξνθήο 0
ν 
γηα ην ηξίγσλν Α΄Β΄Γ΄. 

Πνηα ζρέζε έρνπλ ηώξα νη πιεπξέο ησλ δύν ηξηγώλσλ 

 

 

 

 

 

5. Όπσο είδακε ην ηξίγσλν Α΄Β΄Γ΄ πξνθύπηεη από ην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ηελ 

βνήζεηα ηξηώλ γεσκεηξηθώλ κεηαζρεκαηηζκώλ. Μεηαθνξά θαηά δηάλπζκα δ, 

πεξηζηξνθή θαηά γσλία σ θαη δηαζηνιή θαηά ζπληειεζηή ι. Πνηνη από ηνπο 

κεηαζρεκαηηζκνύο απηνύο δηαηεξνύλ όια ηα κεγέζε ελόο ηξηγώλνπ θαη πνηνη 

δηαηεξνύλ κόλν ηελ κνξθή ηνπ, 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Μαζεκαηηθά κε ην Geogebra - Α΄ Λπθείνπ  Σεηξάδην Μαζεηή 

31 

 

Ζ ΚΑΛΑ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

 

ηελ νζόλε πξνβάιιεηαη ε πξνζνκνίσζε κηαο πξαγκαηηθήο θαηάζηαζεο (όρη θαη 

ηόζν επράξηζηεο γηα ηνλ άλζξσπν πνπ βξίζθεηαη πάλσ ζηελ ζθάια) Γίπια από ηελ 

θαηάζηαζε βξίζθεηαη έλα γεσκεηξηθό κνληέιν ηεο θαηάζηαζεο, δειαδή έλα 

νξζνγώλην ηξίγσλν κε ζηαζεξή ππνηείλνπζα. 

 
 

 

Να απαληήζεηε ζηα παξαθάησ εξσηήκαηα. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1. Να ζύξεηε ην ζεκείν . Πνηα πνξεία αθνινπζεί ν άλζξσπνο θαζώο ε ζθάια 

θαηέξρεηαη ή αλέξρεηαη; 

 

 

 

 

 

 

2. Να εκθαλίζεηε ην ζεκείν Κ πάλσ ζην ζθαιί πνπ βξίζθεηαη ν άλζξσπνο θαη λα 

εκθαλίζεηε ην ίρλνο ηνπ. Πνηα θακπύιε θαίλεηαη λα δηαγξάθεη ην ζεκείν απηό 

όηαλ ζύξεηαη ε ζθάια;  

 

 

 

 

 

 

 

3. Αο έξζνπκε ηώξα ζην γεσκεηξηθό κνληέιν ηεο ζθάιαο. Να ζύξεηε ηελ 

θνξπθή Γ. Πνηα κεγέζε ηνπ νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ κεηαβάιινληαη θαη πνηα 

παξακέλνπλ ζηαζεξά; Να δηαηππώζεηε κία πξόηαζε πνπ θαίλεηαη λα ηζρύεη 

γηα ηελ δηάκεζν ελόο νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ πνπ αληηζηνηρεί ζηελ 

ππνηείλνπζα. 

 

 

 

 

 

 

 

4. Μπνξείηε κε βάζε ην κνληέιν λα δηθαηνινγήζεηε ηελ γξακκή πνπ δηαγξάθεη ν 

άλζξσπνο θαζώο νιηζζαίλεη ε ζθάια; 
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ΣΡΑΠΔΕΗΟ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

 

ηελ νζόλε πξνβάιινληαη δύν ηξαπέδηα θαη νη δηάκεζνί ηνπο ΚΛ θαη ΜΝ. Ο ζηόρνο 

καο είλαη λα κειεηήζνπκε ηηο ηδηόηεηεο ησλ δηακέζσλ θαη ηελ ζρέζε ηνπο κε ηηο 

βάζεηο ησλ ηξπεδίσλ. 

 

 
 

 

Να απαληήζεηε ζηα παξαθάησ εξσηήκαηα. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1. Να ζύξεηε ηηο θνξπθέο ηνπ ηξαπεδίνπ ΑΒΓΓ θαη ζηελ ζπλέρεηα ην ζεκείν 

Ο. Πνηα ζρέζε ζπλδέεη ηα δύν ηξαπέδηα;  

 

 

 

 

 

 

2. Να πξνβάιιεηε ηηο κεηξήζεηο ησλ πιεπξώλ ησλ δύν ηξαπεδίσλ. Πνηα 

ζρέζε ζπλδέεη ην ηκήκα ΚΛ κε ηηο βάζεηο ηνπ ηξαπεδίνπ ζην νπνίν 

αλήθεη; Να απαληήζεηε κε βάζε ηηο ηηκέο ησλ ηκεκάησλ. 

 

 

 

 

 

 

3. Να ζύξεηε ην ζεκείν Ο ώζηε λα ‘ελσζνύλ’ ηα δύν ηξαπέδηα, δειαδή λα 

ζπκπέζνπλ ηα ζεκεία Β θαη Γ΄. Ση ζρήκα είλαη ην ΓΑ΄Γ΄Α;  

 

 

 

 

 

 

 

4. Να δηαηππώζεηε ηα ζπκπεξάζκαηά ζαο γηα ηελ δηάκεζν ελόο ηξαπεδίνπ. 

Να δηθαηνινγήζεηε, κε βάζε ηα όζα ηζρύνπλ από ην πξώην θαη ηξίην 

εξώηεκα, ηα ζπκπεξάζκαηά ζαο. 

 

 

 

 

 

5. Να ζύξεηε ηελ θνξπθή Γ ώζηε λα ζπκπέζεη κε ηελ Γ. Σώξα ην ηξαπέδην 

έγηλε ηξίγσλν. Πνηα ζρέζε ζπλδέεη ην ηκήκα ΚΛ κε ηελ βάζε ΑΒ ηνπ 

ηξηγώλνπ; Πσο κπνξείηε λα δηθαηνινγήζεηε ηελ ζρέζε απηή κε βάζε ηα 

πξνεγνύκελα; 
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ΔΓΓΔΓΡΑΜΜΔΝΟ ΣΔΣΡΑΠΛΔΤΡΟ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

3. ……………………………………………………………………………………… 

4. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

 

ηελ νζόλε πξνβάιιεηαη έλα ηεηξάπιεπξν θαη νη δηαγώληνί ηνπ. Σέζζεξα θνπκπηά 

επηηξέπνπλ λα εκθαλίδνληαη ή λα απνθξύπηνληαη γεσκεηξηθά αληηθείκελα πνπ 

πεξηγξάθεη ε νλνκαζία ησλ θνπκπηώλ. 

 Ο ζηόρνο καο είλαη λα κειεηήζνπκε ηηο ηδηόηεηεο ησλ εγγεγξακκέλσλ ηεηξαπιεύξσλ 

ζε θύθιν. 

 
 

Να απαληήζεηε ζηα παξαθάησ εξσηήκαηα. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Να ειέγμεηε αλ ην ηεηξάπιεπξν είλαη εγγξάςηκν εκθαλίδνληαο ηνλ θύθιν πνπ 

πεξλά από ηα ζεκεία ΑΓΓ. 

 

 

 

 

 

 

2) Να εκθαλίζεηε ηηο κεζνθαζέηνπο ησλ πιεπξώλ ηνπ ηεηξαπιεύξνπ, δειαδή ηηο 

επζείεο ε1, ε2, ε3, ε4. Ση παξαηεξείηε; Να κεηαθηλήζεηε ηηο θνξπθέο ηνπ 

ηεηξαπιεύξνπ. Ση παξαηεξείηε; Πσο ζπλδέεηαη ε πξώηε κε ηελ δεύηεξε 

εξώηεζε; 

 

 

 

 

 

 

 

3) Να εκθαλίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ, δειαδή ηηο γσλίεο Α, Β, Γ, Γ. Ση 

ζρέζε έρνπλ νη απέλαληη γσλίεο;. Να κεηαθηλήζεηε ηηο θνξπθέο ηνπ 

ηεηξαπιεύξνπ. Δμαθνινπζεί λα ηζρύεη ε ίδηα ζρέζε; 

 

 

 

 

 

 

 

4) Να εκθαλίζεηε θαη ηα ππόινηπα βνεζεηηθά αληηθείκελα, δειαδή ηελ 

πξνέθηαζε θαη ηηο γσλίεο α, β, γ. Να κεηαθηλήζεηε ηηο θνξπθέο ηνπ 

ηεηξαπιεύξνπ θαη λα δηθαηνινγήζεηε ηηο ηζόηεηεο ησλ κεηξήζεσλ ησλ γσληώλ 

πνπ παξαηεξνύληαη ζε όιν πιένλ ην ζρήκα. 
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ΚΔΝΣΡΑ ΣΡΗΓΩΝΟΤ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

ην ηξίγσλν ΑΒΓ έρνπλ θαηαζθεπαζηεί ηα ηέζζεξα θέληξα ηνπ ηξηγώλνπ 

(πεξίθεληξν, έθθεληξν, βαξύθεληξν θαη νξζόθεληξν). ηελ ζπλέρεηα ν 

θαηαζθεπαζηήο απέθξπςε όιεο ηηο επζείεο πνπ ηα έρνπλ δεκηνπξγήζεη θαη ηνπο έδσζε 

από έλα όλνκα, αιιά μέραζε λα ζεκεηώζεη πνην είλαη ην θαζέλα. Ο ζηόρνο καο είλαη 

κεηαβάιινληαο ην ζρήκα ηνπ ηξηγώλνπ, ζύξνληαο ηηο θνξπθέο ηνπ, λα εληνπίζνπκε 

πνην ζεκείν αληηζηνηρεί ζε θάζε θέληξν. 

 

 
 

Να απαληήζεηε ζηα παξαθάησ εξσηήκαηα. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Με πνηόλ ηξόπν κπνξνύκε λα εληνπίζνπκε ην νξζόθεληξν θαη ην πεξίθεληξν 

ζπγρξόλσο. Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

 

 

 

 

 

 

2) Με πνηόλ ηξόπν κπνξνύκε λα εληνπίζνπκε ην βαξύθεληξν θαη ην έθθεληξν 

ζπγρξόλσο. Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

 

 

 

 

 

 

3) ύξνληαο ηελ θνξπθή Α, θαη κε βάζε ηελ ζέζε ησλ ηεζζάξσλ ζεκείσλ, λα 

θαηαζθεπάζεηε έλα ηξίγσλν γηα ην νπνίν ζα κπνξείηε λα ππνζηεξίμεηε όηη 

είλαη ηζόπιεπξν. 

 

 

 

 

 

 

 

4) Πνηα είλαη ε ζέζε ησλ ηεζζάξσλ θέληξσλ όηαλ ην ηξίγσλν γίλεη ηζνζθειέο. 

Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 
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ΠΡΟΟΜΟΗΩΖ ΜΠΗΛΗΑΡΓΟΤ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 
Βξηζθόκαζηε κπξνζηά ζε έλαλ πξνζνκνησηή κπηιηάξδνπ. Ζ πξνζνκνίσζε πεξηέρεη 

κία κόλν κπάια  ηεο νπνίαο κπνξνύκε λα κειεηνύκε ηελ δηαδξνκή ηεο θαζώο 

αλαθιάηαη πάλσ ζηηο πιεπξέο ηνπ κπηιηάξδνπ. Ζ ζέζε  ηεο κπάιαο κπνξεί λα 

αιιάμεη θαηά κήθνο κηαο πιεπξάο. Αθόκε κπνξεί λα αιιάμεη ε ζέζε ηνπ πξώηνπ 

ζεκείνπ Ζ ,ζην νπνίν ε κπάια ζα ζπλαληήζεη κία δηαδνρηθή πιεπξά ηνπ κπηιηάξδνπ. 

Ζ αξρηθή ζέζε  θαη ε ακέζσο επόκελε Ζ παξηζηάλνληαη κε ζεκεία θόθθηλα πάλσ 

ζηηο δύν πιεπξέο ηνπ κπηιηάξδνπ.  

Αθόκε ππάξρνπλ δύν θνξπθέο ηνπ (ηα δύν γσληαθά, θόθθηλα ζεκεία) από ηηο νπνίεο 

κπνξνύκε λα κεηαβάινπκε ηηο δηαζηάζεηο ηνπ. 

 

 
 

Να απαληήζεηε ζηα παξαθάησ εξσηήκαηα. 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Να αιιάμεηε ηελ αξρηθή ζέζε  ηεο κπάιαο. Πνηνο θαλόλαο θαίλεηαη λα 

ηζρύεη γηα ηηο γσλίεο πνπ δεκηνπξγεί ε πνξεία ηεο κπάιαο κέρξη ην ηειηθό 

ζεκείν Μ; 

 

 

 

 

 

 

2) Να απνδείμεηε ηνλ θαλόλα απηό κε απζηεξά καζεκαηηθό ηξόπν. 

 

 

 

 

 

 

 

3) Να αιιάμεηε ηελ ζέζε ηνπ ζεκείνπ Ζ. Ηζρύεη ν πξνεγνύκελνο θαλόλαο; 

 

 

 

 

 

 

 

4) Ζ κπάια  έρεη δηαγξάςεη 4 πνξείεο κεηά από 3 αλαθιάζεηο ζηηο πιεπξέο ηνπ 

κπηιηάξδνπ. Να δηεξεπλήζεηε ηηο ζέζεηο ηνπ  θαη ηνπ Ζ γηα ηηο νπνίεο ε 

κπάια ζα θαηαιήμεη θαη πάιη ζηελ αξρηθή ηεο ζέζε. Ση είδνπο ηεηξάπιεπξν 

ζρεκαηίδεη ηώξα ε πνξεία ηεο κπάιαο; Να απνδείμεηε ηα ζπκπεξάζκαηά ζαο 

 

 

 

 

 

5) Να κεηαβάιιεηαη ηηο δηαζηάζεηο ηνπ κπηιηάξδνπ. Ση παξαηεξείηε; Ση κνξθή 

παίξλεη ην ηεηξάπιεπξν ηεο πνξείαο ηεο κπάιαο όηαλ ην κπηιηάξδν γίλεη 

ηεηξάγσλν; 
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ΓΔΩΜΔΣΡΗΚΟ ΣΟΠΟ 

 

Σάμε: Α΄ 

Ολνκ/λπκν καζεηώλ: 

1. ……………………………………………………………………………………… 

2. ……………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………… 

 
Φύλλο επγαζίαρ 

 

ε έλα ηξίγσλν ΑΒΓ έρνπκε θαηαζθεπάζεη έλα ειεύζεξν ζεκείν Ρ πάλσ ζηελ πιεπξά 

ΒΓ θαη κε ηελ βνήζεηα ησλ επζεηώλ (δ) θαη (ε) , πνπ είλαη παξάιιειεο πξνο ηηο 

πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ,  έρνπκε δεκηνπξγήζεη ην ζεκείν Μ. Σν ζεκείν Μ ρσξίδεη ην 

ηκήκα ΕΔ ζε δύν ηκήκαηα ΜΕ, ΜΔ πνπ έρνπλ ιόγν ι. Ζ ηηκή ηνπ ι κεηαβάιιεηαη 

από ηνλ κεηαβνιέα ι.  ηελ νζόλε εκθαλίδεηαη ε παξαθάησ εηθόλα. 

 

 
 

Να απαληήζεηε ζηα παξαθάησ εξσηήκαηα 
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ΔΡΩΣΖΜΑΣΑ ΓΗΑ ΓΗΔΡΔΤΝΖΖ: 

 

1) Γηα ηελ ηηκή ι=1 λα ζύξεηε ην ζεκείν Ρ. Ση γξακκή δηαγξάθεη ην ζεκείν Μ 

θαζώο θηλείηαη; 

 

 

 

 

 

 

2) Να εκθαλίζεηε ην ίρλνο ηνπ Μ θαη λα ζύξεηε ην Ρ. Πνηνο είλαη ν γεσκεηξηθόο 

ηόπνο ηνπ ζεκείνπ Μ; Να ζύξεηε ην ζεκείν Ρ ζηηο νξηαθέο ζέζεηο Β θαη Γ. Να 

δηαηππώζεηε ηα πξνεγνύκελα ππό κνξθή κηαο γεσκεηξηθήο πξόηαζεο. 

 

 

 

 

 

 

 

3) Να απνδείμεηε κε απζηεξά καζεκαηηθό ηξόπν ηελ πξόηαζε πνπ δηαηππώζαηε. 

 

 

 

 

 

 

 

4) Να κεηαβάιιεηε ηελ ηηκή ηνπ ι ώζηε λα είλαη δηαθνξεηηθή ηνπ 1 θαη λα 

επαλαιάβεηε ηελ πξνεγνύκελε δηεξεύλεζε.  Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηνπ 

ηόπν ηνπ ζεκείνπ Μ ζύξνληαο ην ζεκείν Ρ. Ση παξαηεξείηε; Να δηαηππώζεηε 

κία γεσκεηξηθή πξόηαζε ζε απζηεξά καζεκαηηθή νξνινγία. 
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ΤΠΔΠΘ / ΠΑΗΓΑΓΩΓΗΚΟ ΗΝΣΗΣΟΤΣΟ 
ΔΠΗΥΔΗΡΖΗΑΚΟ ΠΡΟΓΡΑΜΜΑ «ΚΟΗΝΩΝΗΑ ΣΖ ΠΛΖΡΟΦΟΡΗΑ» 

 

 

 

 

 
 
 
 

Γ’ ΚΟΗΝΟΣΗΚΟ ΠΛΑΗΗΟ ΣΖΡΗΞΖ 
ΔΡΓO ΤΓΥΡΖΜΑΣΟΓΟΣΟΤΜΔΝO ΚΑΣΑ 80% ΑΠΟ ΣΟ ΔΚΣ  

ΚΑΗ ΚΑΣΑ 20% ΑΠΟ ΔΘΝΗΚΟΤ ΠΟΡΟΤ 
«Ολοκληπυμένη Αξιοποίηζη ηυν Σ.Π.Δ. ζηην Δκπαιδεςηική Γιαδικαζία» 

 

 

Τεχνική Υποστήπιξη 

 

 

Γηθηπαθόο Σόπνο : www.intracom-schools.gr θαη 

 

Ζιεθηξνληθό ηαρπδξνκείν : support_it@intracom-it.gr 

 

Σειέθσλν : 210-6679105 

 

Fax : 210-6679106 

 

Τπεύζπλε : θα Μπεξηζά Όιγα 

 

http://www.intracom-schools.gr/
mailto:support_it@intracom-it.gr

